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Rette tagliate da una trasversale

Se due rette a e b sono tagliate da una terza retta c detta trasversale, si 

formano coppie di angoli alterni, coniugati e corrispondenti.

• alterni, se sono da parti opposte rispetto a c; 3 

e 5 sono alterni interni, 1 e 7 alterni esterni;

• coniugati, se sono da una stessa parte rispetto a 

c, entrambi esterni o interni; 2 e 5 sono 

coniugati interni, 4 e 7 sono coniugati esterni;

• corrispondenti, se hanno posizione analoga 

rispetto ad a e c e rispetto a b e c; 2 e 6 sono 

corrispondenti.



Rette parallele



Rette parallele

DIMOSTRAZIONE

Consideriamo il caso in cui siano congruenti due angoli alterni interni: a , b. 
Ragioniamo per assurdo. Supponiamo che a non sia parallela a b (negazione 
della tesi). Allora a e b si incontrano in un punto C.
Poiché per ipotesi a , b , nel triangolo ABC l’angolo esterno b è congruente 
all’angolo interno a . Ma ciò contraddice il teorema per cui ogni angolo 
ester- no di un triangolo è maggiore di ogni angolo interno non adiacente. È 
dunque assurdo supporre che le rette si incontrino, quindi sono parallele.



Rette parallele

Per dimostrare gli altri casi è possibile ricondursi a quello degli angoli alterni interni, osservando le 
seguenti figure, dove abbiamo evidenziato in verde le coppie di angoli congruenti per ipotesi. Nelle
a e b si sfruttano coppie di angoli congruenti perché opposti al vertice. Nella figura c, si utilizza la 
congruenza di due angoli che siano supplementari dello stesso angolo. Nella figura d, si sfruttano sia 
angoli opposti al vertice, sia angoli supplementari dello stesso angolo.



Rette parallele

Dal teorema ricaviamo la seguente proprietà: se due 

rette a e b sono perpendicolari a una stessa retta 

r, allora sono tra loro parallele.

Infatti, se a e b sono perpendicolari a r, formano 

con r quattro angoli retti ciascuna, quindi formano 

una coppia di angoli alterni interni congruenti e 

allora sono parallele per il criterio di 

parallelismo.

Infatti, se a e b sono perpendicolari a r, formano 
con r quattro angoli retti ciascuna, quindi 

formano una coppia di angoli alterni interni 
congruenti e allora sono parallele per il criterio di 

parallelismo.



Rette parallele

Teorema di esistenza della parallela

Dati una retta r e un punto P che non le appartiene, esiste sempre una 

retta passante per P e parallela a r.

Postulato di unicità della parallela (quinto postulato di Euclide)

Dati una retta r e un punto P che non le appartiene, è unica la retta 

passante per P e parallela a r.



Rette parallele

Condizioni necessarie per il parallelismo

Se due rette sono parallele, allora tagliate da una trasversale formano:

• angoli alterni congruenti e

• angoli corrispondenti congruenti e

• angoli coniugati supplementari.

Inverso del criterio di parallelismo

DIMOSTRAZIONE



Rette parallele
Inverso del criterio di parallelismo



Rette parallele
Matematica e realtà
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Semirette concordi e discordi

Date due semirette parallele di origini P e Q, consideriamo i semipiani 

formati dalla retta PQ. Le semirette sono:

• concordi se appartengono a uno stesso semipiano;

• discordi se appartengono a semipiani diversi.



Angoli con lati paralleli

Teorema degli angoli con lati paralleli

Due angoli con i lati paralleli e concordi oppure paralleli e discordi sono 

congruenti. 

Due angoli con i lati paralleli due concordi e due discordi sono 

supplementari.



Parallelismo e relazione di equivalenza



Proprietà degli angoli di un poligono
Teorema dell’angolo esterno di un triangolo

In un triangolo, ogni angolo esterno è congruente alla somma degli angoli 

interni non adiacenti.



Proprietà degli angoli di un poligono

Teorema della somma degli angoli interni di un triangolo

In un triangolo, la somma degli angoli interni è congruente a un angolo 

piatto.



Proprietà degli angoli di un poligono

Secondo criterio di congruenza (forma generale)

Due triangoli sono congruenti se hanno un lato e due angoli ordinatamente 

congruenti.

Teorema della somma degli angoli interni di un poligono convesso

La somma degli angoli interni α, β, γ… di un poligono convesso che ha n lati 

è n – 2 angoli piatti.

 α + β + γ + … ≅ (n – 2) π

Teorema della somma degli angoli esterni di un poligono

La somma degli angoli esterni di un poligono convesso è congruente 

a due angoli piatti.



Proprietà degli angoli di un poligono

Teorema della somma degli angoli interni di un poligono convesso

La somma degli angoli interni α, β, γ… di un poligono convesso che ha n lati 

è n – 2 angoli piatti.

 α + β + γ + … ≅ (n – 2) π



Proprietà degli angoli di un poligono



Mediana relativa all’ipotenusa

Usando i criteri di congruenza dei triangoli rettangoli, si può dimostrare il 

teorema seguente.



Distanza tra due rette parallele

Teorema delle rette parallele e distanza di punti da rette

Se due rette r e s sono parallele, la distanza di un punto di r da s e la 

distanza di un punto di s da r sono congruenti.

La distanza tra due rette parallele è la distanza di un qualsiasi punto di 

una delle rette dall’altra.



Dimostrare con le rette perpendicolari
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Verifica delle competemze
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